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RESUMO

O presente trabalho tem como finalidade apresentar o estudo sobre fragdes frisando nas
dificuldades expostas pelos alunos em sala de aula, buscando formas de promover um melhor
desenvolvimento e uma melhor aprendizagem. Esse projeto teve como embasamento pesquisas
bibliograficas afim de compreender melhor essa temadtica, para tal foram utilizadas as obras de
Druck (2005, Cavaliere (2005), Santos e Fonseca (2019), Santos (2014), Scolaro (2008) e
Lorenzato (2008). Para o desenvolvimento desse trabalho foi utilizado o método qualitativo,
que visava analisar o modo como vem sendo transmitido o contetido das fragdes aos alunos, e
as poucas informacgdes encontradas foram nos livros, com os ensinamentos classicos de divisao
do bolo, do chocolate e da pizza prejudicando ensino e dificultando que ele seja de qualidade.
Assim, foram levantados métodos para auxiliar os estudantes em uma maior compreensao das
fragdes, obtendo resultados positivos. Para finalizar, ¢ necessario que haja uma intervengao dos
profissionais da area de matematica para dominarem o conteudo antes de transmiti-lo, afim de
levar um melhor conceito para sala de aula e deixar com que os alunos criem seus proprios

aprendizados através das ideias expostas e nao deixando a eles o falso dominio das fragdes

Palavras-chave: Fragdes; Dificuldades Matematicas; Intervencao Pedagdgica.



ABSTRACT

The purpose of this work is to present the study of fractions, emphasizing the difficulties
exposed by students in the classroom, seeking ways to promote better development and better
learning. This project was based on bibliographic research in order to better understand this
theme, for which the works of Druck (2005, Cavaliere (2005), Santos and Fonseca (2019),
Santos (2014), Scolaro (2008) and Lorenzato (2008) were used. For the development of this
work, the qualitative method was used, which aimed to analyze the way in which the content
of fractions has been transmitted to students, and the little information found was in books, with
the classic teachings of dividing cake, chocolate and pizza, harming teaching and making it
difficult for it to be of quality. Thus, methods were devised to help students gain a better
understanding of fractions, with positive results. Finally, it is necessary for mathematics
professionals to master the content before transmitting it, in order to bring a better concept to
the classroom and allow students to create their own learning through the ideas exposed and

not leaving them the false mastery of fractions.

Keywords: Fractions; Mathematical difficulties; Pedagogical intervention.
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1. INTRODUCAO

Ao longo de minha trajetoria escolar ainda enquanto estudante fiz pequenas observagdes
de forma intrigante, que consistiam na constata¢do de varias dificuldades de alguns de meus
colegas de turma com relagao as fragdes e divisoes, e esses déficits também foram perceptiveis
durante todo meu percurso de vida escolar. Essas dificuldades também foram observadas em
outros colegas, além de alunos que fizeram parte dos projetos feitos ao longo da minha vida
académica, como por exemplo o PIBID — Programa Institucional de Bolsa de Inicia¢do a
Docéncia e a Residéncia Pedagdgica, além da minha rea profissional dentro da educagdo, com
alunos de Ensino Fundamental I ao 3° ano do Ensino Médio.

Em observagdo a essas dificuldades, vistas que eram presentes em varios niveis da
aprendizagem dos alunos, situadas tanto em sua fase introdutéria quanto nos anos finais da
educagao basica, passei a ver essas dificuldades com um olhar profissional, e por esse motivo
resolvi buscar informacgdes mais detalhadas e relevantes em relagdo ao mesmo. Baseando-se
nessa premissa, esse trabalho sera desenvolvido de acordo com as experiéncias por mim obtidas
e pelas observagdes feitas dentro do ambiente escolar.

Por se tratar de um conteudo que ndo ¢ visto diariamente tende-se a enxerga-lo com
mais complexidade perante seus desafios, chegando a entender que as fracdes sdo
“complicadas” ou entdo o termo mais usado “um bicho de sete cabegas”. Pensando nisso,
mesmo que haja formas de verifica-la no dia a dia, a maioria conta com o uso da tecnologia ao
seu favor. Ou seja, quando vamos ao mercado ou a feira temos acesso a calculadoras no celular,
quando vamos fazer uma receita de bolo, temos acesso a diversas formas de medidas ja prontas,
facilitando assim nas dosagens necessdrias, ou ainda, ao dividir a conta de um restaurante
contamos mais uma vez com o apoio tecnoldgico, assim contribuindo para que as fragdes caiam
em desuso, prejudicando ainda mais sua compreensao. Entdo pensando nisso, de que forma
introduzir e interferir para ajudar os alunos em suas habilidades e dominio das operagdes
fracionarias?

Esse estudo visa identificar esses déficits e propor metodologias por meio de atividades
que desenvolvam esses conceitos, buscando melhorar o crescimento e o desempenho dos alunos
em relagdo a aprendizagem das fracdes. A melhoria dessas habilidades visa sanar as
dificuldades e bloqueios que os estudantes possuem no momento da resolu¢do, bem como na
pratica dela no dia a dia, buscando uma liberdade do uso das tecnologias, sem encarar a

desenvoltura como um grande desafio.
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Esse trabalho visa também um desempenho no interesse nas aulas, buscando uma
melhoria na qualidade da aprendizagem matematica dos estudantes, investigando solugdes para
introduzir os conteudos de modo que ajudem os alunos a melhorarem suas habilidades e
dominios das operacdes fracionarias, permitindo assim que eles evoluam e consigam de fato
aprender fracdes. Para isso, contaremos com a turma de reforco cuja aulas sdo ministradas por
mim, com alunos do 2° ano do Ensino Médio, no qual possuem dificuldades em matematica
basica, além de ser uma turma bastante desinteressada com os contetildos ministrados.

A atividade realizada em sala possui o intuito de sanar esses déficits, ja que se trata da
ideia central das aulas de reforco. Com isso faremos uma sustentacdo de forma qualitativa,
verificando a desenvoltura dos alunos com relagdo ao que sera proposto contando com as
atividades centradas em suas maiores dificuldades, trabalhadas com papéis e atividades
dinamicas.

Para embasamento deste trabalho usaremos as ideias de Druck (2005), Cavaliere (2005),
Santos e Fonseca (2019), Fernandes (2008), Cavalcanti e Guimaraes (2007), Souza Junior ¢
Barboza (2013), Santos (2014), Scolaro (2008) e Lorenzato (2008), contendo também livros
didaticos do 5°, 6° ¢ 7° ano do Ensino Fundamental. Além de possuir cinco capitulos, sendo a
introdugdo, em seguida desenvolvendo a pratica da fragdo, o terceiro exposto sobre os tipos de
fragdes, o quarto sobre as atividades realizadas explicitando o desenvolvimento detalhado que
os alunos tiveram durante a realizacdo do que foi proposto, e por Ultimo possuindo uma

conclusdo final sobre o trabalho.

2. APRATICA DA FRACAO

Ao longo da histéria, deparamo-nos repetidamente com desafios matematicos
relacionados a divisdo, fracionamento e distribui¢do de recursos de forma igualitaria. Estas
questdes surgem em contextos diversos, desde a aplicagdo pratica em receitas culinarias até as
transacoes em feiras e mercados, entre outras situagdes cotidianas. A necessidade de dividir
igualmente bens como alimentos, lotes de terra, pedacos de madeira e cordas entre nossos
antecessores levou a criagdo de métodos de divisdao baseados em materiais, visando garantir que
as porcoes fossem distribuidas de forma proporcional.

De acordo com Cavaliere (2005) ha aproximadamente 3000 anos antes de Cristo, os
gedmetras dos farads do Egito, faziam marcacdes relacionadas as terras que ficavam nas

margens do Rio Nilo, mas no periodo dos meses de junho a setembro, o rio transbordava e
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acabava estragando parte dessas marcagdes. Entdo os proprietarios precisavam refazé-las
sempre € por isso utilizaram uma nova técnica de marcacao utilizando cordas, que seria uma
espécie de medidas chamada de estiradores de cordas. Os proprietarios esticavam as cordas e
assim mediam vendo quantas vezes aquela corda era necessaria para definir a metragem do
terreno, mas, raramente essa medi¢do trazia a medida corretamente, as vezes, faltavam ou
sobravam pequenos pedacos, ou seja, o numero obtido ndo era inteiro. Por esse motivo, foi
necessario a criacdo de novo tipo de nimero, o nimero fracionario, onde eles utilizavam o que
atualmente chamamos de fragdes.

Podemos dizer que a origem do conhecimento matematico das fragdes esta localizada
no problema de medida e na busca de uma notagdo para conseguir representar essa medida. Na
questdo educacional, o conteudo das fragdes ¢ um dos mais importantes no ensino da
Matematica para o Ensino Fundamental, porém, também ¢ um dos que os alunos mais
apresentam dificuldades ao longo da sua vida escolar. Para Santos e Fonseca (2019), mesmo
que muitos alunos a entendam como um assunto “facil”, ela ndo ¢ algo que prenda a atengao
deles e isso pode prejudicar a aprendizagem, acarretando assim as dificuldades ao longo dos
anos escolares.

Cavaliere (2005) afirma que as fragdes sdo pouco usadas no dia a dia escolar e acabam
sendo esquecidas por isso, poucas pessoas conseguem realmente calcula-las, mesmo quando
essas sao ensinadas nos anos iniciais. O fato de as fracdes serem pouco utilizadas no nosso
cotidiano ¢ um dos motivos pelos quais as criangas tém dificuldade em executé-las de maneira
correta e geralmente, quando trabalhadas ndo dao a chance das criangas se familiarizarem.

Nos conceitos de introducao de fragdes no ensino fundamental I ¢ comum o tratamento
da “frac@o” como sendo “o numero de cima ¢ a parte de uma quantidade desejada e embaixo o
total do que se ¢ tratado”, em relagdo a isso Druck (2005) expde que mesmo sendo correta a
fala, acaba se tornando algo muito vago, prendendo o aluno a aquela situagao e reprimindo o
mesmo de um conceito mais complexo, assim dificultando sua compreensdo do nimero
racional.

Para Fernandes (2008), o conceito de fracdo pode ser construido junto com os alunos
utilizando expressodes diarias como um quarto de litro, meia noite, um metro € meio de barbante,
vinte por cento, décima parte etc. Essas situacdes didrias podem ser exploradas em sala e
permitem a compreensdo de diversos significados, criando assim a necessidade de se

estabelecer uma linguagem oral clara o suficiente para poder expressa-los.
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O correto para uma boa absor¢ao e entendimento do contetido das fra¢des seria uma
analise das situagdes problemas, visando o nivel de aprendizagem que esse aluno esta e
desenvolver todo passo a passo do contetido, para uma boa contribuicdo no ensino e
aprendizagem. Para isso, expoe-se o exemplo trazido por Druck (2005) de que uma crianga
quando comega a falar ela passa a tratar todo e qualquer animal como “au-au” e durante sua
trajetoria ela passa identificar o animal canino e a trata-lo somente por “cachorro” e assim
deveria ser a introducdo das fragdes, iniciar com conceitos basicos e a partir do dominio desse
iniciar o préximo processo de aprendizagem.

Para Souza Junior e Barboza (2013)

Em uma sala de aula, os alunos nio sdo iguais, todos sdo diferentes, cada um esta num
ponto do estdgio de desenvolvimento. Entdo surge a necessidade de o educador
respeitar as individualidades e reconhecer as diferencas existentes. Isso favorecera o
desenvolvimento das potencialidades. Quando um aluno comete um erro, o professor
deve aproveitar esta oportunidade, para mostrar o seu respeito com o aluno, e a partir
deste erro o professor e o aluno podem construir uma resposta. E o professor deve
visualizar as diferentes maneiras de pensar dos alunos para poder orienta-los de modo
a obter uma maior aprendizagem (SOUZA JUNIOR E BARBOZA, 2013, p. 201).

Portanto, ¢ necessario que o (a) professor (a) sempre esteja atento em sala de aula com a
diversidade de conhecimento e niveis de aprendizagens que seus alunos possuem, buscando
sempre respeitar suas diferengas levando a niveis em que todos sejam capazes de acompanhar
e compreender, nao deixando um aluno com dificuldades para trés.

E importante se atentar de acordo com Druck (2005) aos detalhes, na forma como vai
levar os conteudos para sala de aula. Sendo necessario mostrar que a divisdo estd dentro do
processo de fragdo e razdo, mas que também ndo possuem os mesmos conceitos e significados
e por isso ndo devemos tratd-las como iguais, i1Sso sO ira gerar mais transtornos e confusoes ao
aluno. As fracdes devem ser apresentadas de uma forma mais explicita ao aluno, se atentando
aos detalhes, como no exemplo da “barrinha” contida na fragcdo “o que ela significa?”, “sempre

representara uma divisao?”

De acordo com os Parametros Curriculares Nacionais (1997), diz que

[...] no dia a dia, o uso das fragdes acaba sendo limitado a metades, tercos, quartos,
bem como mais na via da linguagem oral do que nas representagdes escritas. O modo
mais comum para explorar o conceito das fragdes € recorrer as situagdes onde esta
implicito a relagdo entre a parte e o todo, que sdo as divisdes tradicionais com
chocolate ou pizzas em parte iguais (BRASIL, 1997, p. 68).
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Na educagdo a ideia de representar e ensinar fracdo ¢ sempre mondtono e geralmente ¢
demonstrada através de representacdes como chocolate, pizzas, bolos e acaba ndo explorando
muito além dos seus conhecimentos ja adquiridos. Apds toda a explicacdo, utilizando somente
esses materiais, o aluno acaba nao sendo capaz de conhecer e desenvolver seus proprios
conceitos sozinhos, bem como também nio conseguem associar as fragdes como um nimero
racional.

Outro problema relacionado a esse método constante em sala de aula, ¢ em relagdo a
alguns alunos que ndo possuem a pratica de comer chocolates ou outras guloseimas por
condi¢cdes financeiras, entdo como seria a visualiza¢ao envolvendo essas técnicas para alunos
que ndo possuem essas experiéncias? Geraria um transtorno em sala de aula e excluiria esse

aluno pela pratica de vivéncia que ele possui.

2.1 As dificuldades em sala de aula referentes ao estudo das fracoes

As dificuldades muitas vezes apresentadas pelos alunos quando se estuda as fragoes se
da pelo fato da complexidade de suas definigdes. A forma como o assunto ¢ abordado pelo
professor contribui para uma aprendizagem negativa, dificultando assim o interesse, bem como
a aprendizagem das fracdes (SANTOS, 2014, p.24).

Para Fernandes (2008) o ensino das fragcdes em sala de aula acontece muitas vezes de
forma entediante, com aulas monotonas na qual o professor ¢ somente transmissor de contetido,
com isso, acaba passando ao aluno uma ideia negativa sobre ela, gerando assim mais
dificuldades ao longo do desenvolvimento do processo.

Para Santos (2014), o conceito de nimero fracionario ¢ complexo e bem dificil de ser
abstraido, por isso, ha a necessidade de o aluno utilizar materiais didaticos para facilitar o
entendimento dele. E por meio do manuseio desses materiais que os alunos passam a construir
conceitos, aprender regras e o principal, conseguem entender como as fragdes se aplicam no
seu cotidiano. Essas dificuldades apresentadas por eles quanto ao uso das fragdes, sdo devidas

as poucas aplicagdes desse conteudo em seu dia a dia.

Assim, alguns dos motivos das criancas apresentarem dificuldades com fracdo estio
na complexidade referente a esse conceito e na abordagem que ¢ utilizada na escola.
E necessario entdo explorar meios alternativos de ensinar que considerem uma visdo
maior em relagdo a fracao (tanto em termos de representagao como de significado),
que levem o aluno a buscar seu conhecimento informal sobre fragdes e que busquem
a superacdo das dificuldades encontradas sobre esse conceito. (MAGINA;
BEZERRA; SPINILLO, 2009, p.415).
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Assim, buscando novas maneiras de introduzir o ensino das fragcdes para sanar todas
dificuldades através de um campo de visao mais amplo sobre o uso das fracdes no cotidiano e
meios mais alternativos para melhor compreensao.

O autor Vianna (2008) expoe essa dificuldades dos alunos com relagdo as fracoes de
forma divertida, ele foi capaz de associar fracdo como sendo temida pelos estudantes, fazendo
a associagdo da “hora do vampiro” a “hora da fracdo”, na qual os professores a utilizam para
aterrorizar as criancinhas, e que elas e outras pessoas que apoiam a exterminacao das fragdes
dos livros didaticos € como torcer para que enfiem uma estacada de madeira no coragao de um
vampiro, dizendo ainda que as fragdes juntamente com as operacdes matematica assustam os
estudantes.

Entre as autoras Cavalcanti e Guimaraes (2007) ¢ exposto que essa dificuldade trazida
para a sala de aula pelos alunos nao ¢ diferente das dificuldades apresentadas pelos licenciados
em matematica no ensino da fracdo. Em seu trabalho foi citado a pesquisa de Santos (2004)
desenvolvida com os profissionais da area pedindo para que elaborassem questdes referente as
fragoes e foi verificado que esses s6 souberam desenvolver um determinado tipo de atividade
sendo operador multiplicativo seguido de parte pelo todo. Essa pratica de um ensino com pouco
estudo e seguranga transmitida aos alunos em sua fase introdutoria acarretam as dificuldades
em longo prazo.

Para Druck (2005), as formas de equivaléncia entre fracdes devem ser tratadas em sala,

quando os alunos ja possuirem o dominio dos significados em uma fragdo. Diante disso,
. . A ~ . 1 2
podemos introduzir as equivaléncias mostrando aos alunos sua relagdo e por mais que S¢s

tenham niimeros diferentes, eles se referem a mesma quantidade e isso deve ser compreendido
pelo aluno de forma clara, pois, € a partir disso que eles comecam a desenvolver pensamentos
mais criticos, criar e propor atividades em que eles expandam sua autonomia de pensamento e
deixar que isso flua sem intervencao do professor para a compreensdo real do processo,
apropriando-se de fatos e chegando as suas proprias conclusoes.

Segundo Scolaro (2008) o uso dos objetos manipulaveis ou materiais didaticos
permitem que os alunos toquem, sintam, manipulem e movimentem, tornando a aprendizagem
real e significativa.

Os autores Santos e Fonseca (2019) apontam que o conteudo relacionado as fragdes
podem ser empregadas de diversas formas, inclusive em situagdes que fazem parte do cotidiano,
como na sele¢do de ingredientes para fazer um bolo, no nosso sistema monetario, na divisdo de

uma pizza, entre outras coisas, € isso pode ser utilizado em sala de aula, pois quando o professor

16



utiliza de situagdes do cotidiano, o aluno pode aprender de modo mais significativo por estar
mais envolvido com as praticas do dia a dia.

O autor Cavaliere (2005) também compartilha das mesmas ideias e complementa que
para uma compreensao mais divertida e dindmica levando a uma maior aprendizagem, podendo
ser mais divertido e menos teérico, metdodico abrindo espacos para maiores discussdes €
resultados mais satisfatérios, mas para isso deve-se que os professores se dediquem aos
preparos das aulas e fagcam novas formas de ensino

Complementando as ideias de que o trabalho da fracdo deve ser realizado de forma
ludica, pode-se utilizar materiais concretos como cartolina de tamanhos e cores diferentes,
botdes, palitos, tampinhas, graos, fita métrica, balanca, latas, ovos e caixas de ovos etc., para
facilitar a aprendizagem das fragdes. Além disso, pode-se também expor ideias cotidianas sobre
fragdo oportunizando assim uma maior facilidade do seu entendimento ¢ uma maior aceitagao
desse conhecimento matematico.

O autor D’Augustine (1984) traz sobre a ideia do ensino de fragdo deve ser ensinado
através de poligonos, segmentos de retas, linhas e conjuntos determinados, dando prioridade da
introduzindo primeiramente por meio de reparti¢cdes e visualizagdes das fragdes nesses antes
de desenvolver de fato suas técnicas auxilia para uma melhor compreensdo. Complementa ainda

sobre a defini¢ao de fragao

Defina-se um ntimero fracionario como o cociente de dois numeros naturais, de modo
que o divisor seja diferente de zero, isto é, um niimero fracionario € qualquer numero

que pode ter o nome %, onde a e b sdo numeros naturais € b # 0. (D’AUGUSTINE,
1984, p. 146)

Ainda para Fernandes (2008) temos dois lados a serem vistos, o primeiro, se refere a
forma como a fracdo caiu em desuso e muitos alegam que € pelo fato da intervencao tecnoldgica
em sala, como as calculadoras. J4, o outro ponto de vista, refere-se a importancia da fracdo e de
que os numeros racionais sdo a base para outras medidas e proporcionalidades que
consequentemente levam a porcentagem e aos juros. Trazendo isso para a perspectiva de sala
de aula, o papel do professor nesse caso seria unir essas duas ideias e trabalhar de forma
equilibrada, ja que esses contetidos e conceitos sdo presentes no cotidiano do aluno.

A autora ainda traz o fato de os alunos possuirem o falso dominio da fracdo, ou seja, o
aluno ¢ capaz de utilizar termos, falar sobre e resolver alguns problemas matematicos de forma

correta, mas sem dominio completo do contetido, sendo perceptivel quando observamos o baixo
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desempenho dos alunos em situagdes envolvendo nimeros racionais. Algumas dessas
. ~ 1, 1
dificuldades sdao levantadas pela autora como no exemplo de perceber que 3 € menor que -

porque contraria seus conceitos de nimeros naturais no qual o 3 ¢ maior que o 2.

E necessario que ao planejar suas aulas, o professor leve em conta os conhecimentos
prévios que seus alunos ja possuem e a partir de entdo desenvolver os conteudos de acordo com
as aprendizagens. Lorenzato (2008) afirma que com o objetivo de proporcionar um ensino que
parta de onde o aluno se encontra, ¢ preciso levar em consideragao os pré-requisitos cognitivos
matematicos relacionados ao assunto que serd passado para os alunos.

O trabalho com as fragdes ¢ de suma importancia, tanto quanto o processo de ensino
aprendizagem de qualquer outro contetido relacionado a matematica. Dessa maneira, como eles
se encontram interligados, eles precisam serem trabalhados igual aos outros contetdos
(FERNANDES, 2008, p. 5).

E por fim, ap6s o dominio de mais uma etapa, os alunos entdo devem realizar as 4
operacdes dentro da fracdo continuando a mesma proposta de passo a passo e metodologias
praticas para melhor dominio do aluno para com o contetido. Assim, diminuindo as chances de

possiveis transtornos com relagdo as fragoes.
3. TEORIA DAS FRACOES

Para iniciar o assunto sobre os significados, conceitos e termos das fragcdes ¢ valido
trazer ideias de diferentes lugares como os ditos em dicionarios, os trazidos pelos livros
didaticos e o que os alunos compreendem e entendem por elas. Para o Pequeno Dicionario
Brasileiro da Lingua Portuguesa (1967) o termo fragao significa parte de um todo; nimero que
representa uma ou mais partes da unidade que foi dividida em partes iguais.

Barbosa e Freitas (2016) trazem outro significado sobre as fragdes que transmitem a
ideia de quociente de uma divisdo de um niimero inteiro por outro que ndo seja zero, ou seja,

se ha cinco barras de chocolate para que sejam divididas igualmente entre sete pessoas, a fragao
.. . ,5 , . . .
correta para representar essa divisao ¢é ~» que ¢ 0 quociente que quantifica quanto cada um vai

receber.

J& para D’ Augustine (1984) o niumero fraciondrio se define como o quociente de dois
numeros naturais, desde que o divisor seja diferente de zero, ou seja, qualquer nimero natural
pode ser escrito de forma fracionaria levando em conta que o denominador deve ser diferente

de zero.
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Os 2° ano do Ensino Médio compartilharam seus conhecimentos e conceitos
compreendidos sobre fracdes:

2

Aluno A: “‘fra¢do significa parte de alguma coisa sobre o total.

’

Aluno B: “fra¢do sao numeros separados por um pauzinho.’
Aluno C: “fragdo é a parte de todo, e a parte que vocé deseja.”

A partir disso, entende-se que a aprendizagem das fracdes ndo vem sendo conceituada
de forma clara para o aluno, onde eles acabam expressando somente o basico do que foi
ensinado, nao havendo aprofundamento e gerando uma falsa ideia de aprendizagem.

Baseando em conceitos trazidos pelos livros didaticos, principalmente em sua
introdugdo ¢ perceptivel a falha que eles trazem em relacdo aos seus conceitos de forma
concreta, € mesmo que a fala deles sejam expressas parcialmente de forma correta, sua ideia
ainda ¢ muito vaga, gerando dificuldades em sua compreensao e desenvolvimento e acarretando
problemas de aprendizagem futuras.

De forma geral, o conceito de fracao esté ligado aos nlimeros racionais (ndo negativos)
envolvendo os numeros inteiros, que sdo chamados de numerador, fazendo referéncia ao
numero de cima da fracdo ¢ o denominador ao nimero debaixo, separados pela linha na
horizontal ou chamado frago da fragdo.

Sendo assim, o numerador esta associado a quantas partes do inteiro ele esté se referindo

ou que foram tomadas, j& o denominador esta ligado a quantas partes se refere o total, sendo

entdo necessariamente maior que 0.
3.1 Leitura das Fracoes

A leitura de fracdo ¢ feita através de seu numerador sendo expresso pelos niimeros
cardinais, mas cada denominador define a leitura da fracdo; como nos casos a seguir com

denominadores de 2 a 9.

Quadro 1 — Leitura das Frac6es Préprias

Um meio

Dois tercos

Trés quartos

Bl W WIN N -
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Dois quintos

Quatro sextos

Trés sétimos

Um oitavo

Sete nonos

O | O = Nl W] o] | 1l DN

Fonte: criado pela autora (2023)

Dos denominadores como 10, 100, 1000 possuem sua propria leitura, como nos

exemplos a seguir:

Quadro 2 — Leitura da Frag@o com Mdltiplos de 10

12 Doze décimos
10
3 Trés centésimos
100
2 Dois milésimos
1000

Fonte: criado pela autora (2023)

Os denominadores restantes maiores que 10, se 1€ o numerador como ja dito acima e o

denominador ¢ acrescentado o “avos”, como nos seguintes casos:

Quadro 3 — Leitura das Frac¢Ges Maiores que 10

8 Oito quinze avos
15
Cinco vinte avos
20
4 Quatro oitenta e
87

sete avos

Fonte: criado pela autora (2023)
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Para fracdes inteiras tem-se:

Quadro 4 — Leitura das Frac@es Inteiras

3 | Trés inteiros
3

5 | Cinco inteiros
5

1 | Um inteiro
1

Fonte: criado pela autora (2023)

Ha ainda nos casos em que o numerador ¢ maior que o denominador, ou seja, ela

representa uma parte maior que o inteiro, como nos seguintes exemplos:

Quadro 5 — Leitura das Fragoes Improprias

Cinco tercos

Nove quintos

D U] O w| Lt

Sete quartos

Fonte: criado pela autora (2023)

Contudo, também temos as fragcdes mistas que compdem uma parte inteira € outra

fracionaria.

Quadro 6 — Leitura das Fragoes Mistas

12 Um inteiro e quatro sétimos
7

53 Cinco inteiros e trés meio
2

33 Trés inteiros e cinco quartos
4

Fonte: criado pela autora (2023)
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A figura a seguir representa uma imagem com suas formas fracionarias e a leitura de

cada uma delas.

Fonte: Brunetto (2023)

Na proxima imagem ¢€ possivel verificar como a fragdo e sua leitura se aplicam em nosso

cotidiano:

Figura 2 — Leitura e representagdo das fragoes no cotidiano

Rt 2 AT e

Fonte: Apostila Sesi (2020)

A imagem a seguir também esta associada a leitura de fragdes, porém essa representa de
modo visual suas repartigdes para uma melhor leitura e compreensdo do conteudo para o

estudante.
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Figura 3— Leitura e representagdo das fragoes no cotidiano

\\ s, \\//
A ZRTN S
\ 75N

Meios Tergos Quartos Sextos Doze avos
T //|\ b \l/m\ll
\ \\ // \\ | // >\\|/>\ _/'k\-t;f\
=N X L—% - kK- FHAXK+3
N AN /l\\ XiZ BN _\/414_\_(_
N / \ 7 | 4 \\I//\ l\\lz/
i uartos Oitavos Dezesseis ~ Trinta e dois
Meicp 3 avos avos

Fonte: D’ Augustine (1984)

3.2 Tipos de Fracoes

Apesar das fragdes possuirem os mesmos modos de escrita, existem diferentes tipos

dela, e para uma melhor compreensao de seu conceito sera descrito um pouco sobre algumas

delas ao longo desse tdpico.
As Fragdes Proprias sao fracdes em que o numerador ¢ menor que o denominador, ou
. . 12
seja, a parte pelo todo € menor do que a parte do total como nos casos de Sou - Como exemplo

visual de fragdes proprias temos:

Figura 4— Leitura e representagdo das Fragoes Proprias

i 4 6 3

2 ae 6 8 10

O inteiro foi divi-| O inteiro foi divi-|O inteiro foi divi-
dido em 6 partes dido em 8 partes |dido em 10 partes
iguais e 4 delas fo- | iguais e 6 delas fo- | iguais e 3 delas fo-
ram coloridas. ram coloridas. ram coloridas.

f O inteiro foi dividido
| em 2 partes iguais e
| 1 delas foi colorida.

Fonte: Brunetto (2023)

J& as Fracdes Improprias sdo o processo inverso das fragdes proprias, entdo neste caso

.. . 3 9
o numerador serd maior que o denominador como nos exemplos Sou . Uma das formas de
representacao das fragdes improprias sdo as chamadas Fragdes Mistas. Dessa forma escreve-se

. . , ~ . 1 3 .
a parte inteira do numero na frente da fracdo como nos seguintes exemplos: 2 S ou 1 e Assim,

para o exemplo trazido anteriormente de 1 > @ parte inteira esta relacionada a quantidade total
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~ . . . N 2+3
da fracdo, ou seja, foram relacionadas a um total mais a fragao representada, resultando em —~

, de maneira pratica, para transformar um nimero misto em fracdo devemos multiplicar esse

N | Ul

, . 3
nimero pelo denominador e somar o resultado no numerador, ao passo a passo temos 1 5=

21+3
2

N |un

Para representar de forma visual a fragao mista temos a imagem a seguir que mostra de

forma visual uma parte inteira e outra fracionéria.

Figura 5— Leitura e representacdo das Fragées Mistas

1 xicara e % de cola branca:

Roberto Zoeliner

Fonte: Brunetto (2023)

Nas Fragdes Equivalentes, elas tendem a possuir equivaléncias quando representam a
mesma parte de um todo, sendo perceptiveis quando multiplicar ou dividir o numerador ¢ o
denominador pelo mesmo niimero e sendo ele diferente de zero, e os resultados se tornando os
mesmos desde que também sejam diferentes de zero, encontrando entdo a mesma fracdo em
ambas as comparagoes.

Mas também dentro dessas fragdes existem as classes de equivaléncias que sdo

consideradas como um conjunto de todas as fragdes equivalentes descritas anteriormente. Nos
. ~ oA 12 4 .
casos a seguir vemos as fragdes de equivaléncia e classe, por exemplo 3= 3 g ©assimpor

diante. A seguir sera apresentados alguns exemplos visuais sobre as equivaléncias de fragdes:
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Figura 6— Leitura e representagdo das Equivaléncias de Fragoes

s b3
8
il
9
put g ot i
10 10 |
gt g b b | pit)iend et Lol Fust b a1 et st liend ho i s 1
1 1 1 1 11 1 1 1 1 ETE
S S BRI Lo S ok B pA TR L RPEY T B R T P ] ]
12 | 12 | 12 | 12 2.1 12 .12 | 12 12 | 12 | 12

Fonte: Apostila Sesi (2020)

Figura 7— Outro exemplo de leitura e representagdo das Equivaléncias de Fragdo

Fonte: Brunetto (2023)

A fracdo pode ser representada de diferentes maneiras, porém quando esta em sua forma
irredutivel, entende-se que hé a existéncia de um nimero que divide simultaneamente tanto o

numerador quanto o denominador, chamado de Simplificador ¢ a agdo ¢ chamada de

simplifica¢do, resultando entdo a um nivel que ndo hd mais a possibilidade de serem divididos,

sendo chamados assim de Fracao Irredutivel.
. . o A, ., TR
Por exemplo, na simplificagcdo da fragdo 5 € notdrio que os dois nlimeros sdo divisiveis

por 2 por se tratar de nimeros pares, mas nesse caso especifico também, os dois sao divisiveis
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. g . , 1
por 4, ou seja, dividindo o numerador e o denominador pelo nimero 4, resta o resultado >

tornando-se assim uma fra¢ao em sua forma irredutivel, onde ndo ¢ mais possivel dividi-la por
nenhum numero diferente de 1 com resto 0

Também associada a equivaléncia de fracdes, na imagem a seguir a garota representada
L ~ 2 1 .
pensa e visualiza que a representagdo de L €5 sdo desenhadas da mesma forma, e a mesma

realiza a simplificagdo da primeira fragdo, passando-a assim para sua forma irredutivel.

Figura 8— Leitura e representagdo das Fragoes Irredutiveis

Sim, -% designa -%— .

Fonte: D’Augustine (1984)

Por ultimo, as Fracdes Aparentes que acontece quando o numerador ¢ divisivel pelo
denominador passando entdo a ser um niimero inteiro como na fragao g. Nota-se que o nimero
9 ¢ divisivel por 3, assim, resolvendo a divisdo encontramos o resultado 3, que se torna um
nimero inteiro, bem como também em fragdes inteiras na representacao de %resultando em 1,

representado a seguir:

Figura 9— Leitura e representagdo das Fragoes Aparentes

_ - g R 32 "
Algumas fracdes sdo representantes de nimeros inteiros, como Y que é o mesmo que 4, Nesse

caso, podemos pensar nos pedacos de bolo representados a sequir.

Fonte: Apostila Sesi (2020)

3.3 Comparacao de Fracgoes
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Como citada no tdpico anterior, as fragdes equivalentes tratam-se de uma igualdade

entre si que podem ser representadas de formas diferentes, estando associadas a mesma parte

. . . A e 1
de um inteiro. Retornando ao mesmo exemplo das classes de equivaléncias, tem-se =313

\ A . “ . 10
que dessa forma traz a tona a existéncia de uma igualdade entre as fragdes, ou seja, de TR

Podemos assim voltar a ideia de uma equivaléncia pelo exemplo da simplificacao da

primeira fragdo do numerador e denominador através do niumero 5, assim resultando na fragao
2 . o . L
5> ou também podemos ter a ideia de uma fracdo inteira e seus resultados serem iguais a 1.

Entdo quando se trata de fragdes equivalentes, geralmente sdo pedidos para fazer comparagdes
de fracdes usando o simbolo e sinal de igualdade. Para comparar se uma fracdo ¢ maior ou
menor do que a outra deve-se observar sua escrita.

Quando as fragdes possuem denominadores iguais significa que elas tém o mesmo total,

entdo, comparando apenas os numeradores dessas fracdes que € a parte pelo todo, ou seja, a
8 11
<=

~ . , . . 71
fragdo com maior numerador sera a maior fragdo entre elas, como o exemplo 373005 <5

Ja quando os numeradores das fragdes sdo iguais, ou seja, a parte do todo, a maior fracao
¢ a que tem o menor denominador, pois, nesse caso o total sera dividido em menor quantidade,

tem-se entdo que a parte desejada serd maior, porque foi repartida menos vezes do que a outra

e . . . 1.1 1 1
que foi divida em mais partes iguais como o seguinte exemplo: Z>5 ou o<

Porém, quando os denominadores das fragdes sdo diferentes, deve-se fazer as classes de

equivaléncia em cada uma delas para encontrar denominadores de mesmo valor e assim

N

. . ~ , . . 3
identificar qual das fragdes representadas ¢ a maior entre elas, como no caso a seguir: - €3

Fazendo as classes de equivaléncias tem-se:

Em outras situagdes pode-se realizar a multiplicacdo do denominador de uma fragao
com o numerador ¢ denominador da outra. Realizando o mesmo processo com o outro
denominador tem-se o seguinte acontecimento, no qual o niimero 3 se refere ao denominador
da segunda fra¢do sendo multiplicado pelo numerador e denominador da primeira, j4 o nimero
7 ¢ o denominador da primeira sendo multiplicado pelo numerador e denominador da segunda

fragao sendo representado assim:
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Ou ainda pode-se determinar o denominador em comum através do MMC, pensando no
mesmo exemplo, e desenvolvendo o processo do MMC entre os nimeros 7 € 3 encontramos o

resultado 21. Em seguida escrevemos as fra¢des anteriores com o denominador 21 e

e 3 . 9 , ~
multiplicamos o resultado pelo numerador, dessa forma: PN T Ja para a segunda fracao
2 72 14
temos - =—=—.
3 21 21

Nota-se que as fragdes destacadas possuem os mesmos denominadores, fazendo ligacao
C . . . . 9 14
com a explicagdo ja dita acima. Referente aos denominadores iguais entdo temos que TR
.3 _2 ~ N .
ou seja, —<-. Representando a comparagao de fragdes de forma visual para o aluno temos o

exemplo a seguir.

Figura 10— Leitura e representag¢do para comparagdo das fragoes.

- ——————————————

Lol o0 ofo O
B

2
BN o oln 017
: |

|
BRSO Y OO O
~ 7

Fonte: D’Augustine (1984)

Neste caso a imagem esta representando a fragéog e ; Nota-se que de forma visual
para comparar qual entre elas ¢ a maior, basta apenas contar as bolinhas presentes dentro do
espaco determinado, que em tal situagdo se trata da fracdo %, pois nela had uma bolinha a mais
do que na outra. Dessa forma, o aluno ¢ capaz de perceber e associar como deve ser tratada uma
comparagdo de fragdes, j4 que em sua maioria seriam capazes de determinar ; como maior, por

possuir niimeros com maiores pesos.

Outra maneira bem eficaz na hora de exercer a comparagao de fracdes seria pela reta
numérica, onde por meio dela podemos determinar entre quais nimeros inteiros estd a fracao,
ou ainda, fazer a introducao do conceito referente a ideia de que um numero fraciondrio pode
ser o cociente de quaisquer dois nimeros naturais. Porém, ap6s posicionada cada fragdo em seu
devido lugar ¢ possivel identificar visualmente a comparagdo entre elas e compreendendo as

partes em que a fragdo esta sendo associada.
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Seguindo a mesma estratégia de comparacao sobre as fracdes ja citadas acima temos a

- . L 1011 L ~ 1

organizacao das seguintes fragdes 373 haretanumérica, com a resolu¢ao do MMC temos 3
6

1 . L.
€S =15 sendo assim, expressado na reta numérica temos:

4
> 1

o 1
12 " 4

3
12

Figura 11— Ordem crescente pela reta numérica

Fonte: criado pela autora (2023)

Para o caso das fragdes mistas visualizamos as partes inteiras delas para serem expressas

na reta numérica. No caso das fragdes improprias, deve-se também analisar a parte inteira dela,

. . ~ 5 . S 3 ,2_5 <

e para isso temos a seguinte fragao 3 associando a parte inteira tem-se que 3 + 373 entao
s 3 . ~ x

vemos que a parte inteira de 3 resulta em 1, ou seja, chegou-se a conclusdo de que a fragdo

2 . .
usada representa 15 . Nesse caso a reta numérica deve ser enumerada do 1 em diante.

Figura 12— Transformando Fragdo Mista em Impropria na Reta Numérica

Fonte: criado pela autora (2023)



E por meio de uma reta numérica que conseguimos trazer de forma visual uma

comparag¢do mais clara, sendo possivel identificar quais fragdes sdo maiores que outras.

3.4 As 4 Operacoes Matematicas nas Fracoes com Numeros Naturais

Para calcularmos cada operagao matematica na fracao existe um método a ser seguido,
sendo eles apresentados adiante seguindo cada etapa, visando o melhor esclarecimento para o
aluno.

Iniciando a parte de adi¢do trazendo a ideia de juntar os dados desejados e subtracao
partindo da ideia contraria da adi¢do, podendo tirar ou diminuir uma quantidade desejada por
outra. Esses conceitos envolvendo as fragdes com niimeros naturais temos duas possibilidades,
sendo elas com denominadores iguais e diferentes. Quando tratadas com denominadores iguais
basta somar seus numeradores e repetir seus denominadores, pois estamos realizando a soma

ou a subtracao do mesmo total em ambas as fragoes.

» o

7 6 13 ., ~ , .7
Por exemplo, na soma teremos " + L~ cJjana subtracdo ficara assim P

SR

Nota-se que basta somar ou subtrair os numeradores e repetir seus denominadores. Nos casos

em que os denominadores sao diferentes podemos fazer uma equivaléncia de fragdes até
. L ~ 9 5
encontrar os denominadores iguais nas duas fragdes como o exemplo: P

Fazendo a equivaléncia de cada uma temos:

Observa-se que as fragdes destacadas possuem os mesmos denominadores, ou seja, se

36 , 15
realizamos a soma com os denominadores iguais como ja dito anteriormente teremos —— +——=
36+15 _ 51

24 24

) . . 9 5
Para o mesmo exemplo acima, sendo utilizado em formato de subtracdo temos i

6-15 21
=—. Ou

24 24

. . A . A .3
também podendo utilizar a equivaléncia acima encontramos as equivaléncias

ainda podendo realizar o MMC entre os denominadores, ou seja, entre 6 e 8, que ¢ 24, chegando

~ . 9, 5_36+15_51 5 36-15 21
entao ao seguinte resultado g 5= a5, CPharaa subtragao tem- se T8 i o

Para casos em que somamos uma frag:ﬁo a um numero inteiro devemos nos lembrar que
esse numero inteiro pode ser escrito com denominador 1, em seguida fazendo o MMC entre os

denominadores, assim teremos:
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5,3 2043 _ 23

5 + —-== —_ e —_—_———
4 4 4
Na subtragdo tem-se
5 3.5 3_203_17
4 1 4 4 4

Em situagdes de uma soma ou subtrac¢ao de trés ou mais fracdes basta realizar o MMC
entre todos os denominadores ou realizar de duas em duas.

Na multiplicagdo que em o conceito resumido temos a ideia de reduzir uma soma, ja no
quesito multiplicagdo de fragdes basta multiplicar os numeradores entre si e também os

denominadores. Ou seja, o nimero de cima com o de cima e o debaixo com o debaixo, como a

52 10
seguir - -=-—=—
73 21
, N . 4 4x8
Caso algum dos numeros sejam inteiros deve ser seguido 0 mesmo processo: . 8= —
32 . . , o . 4 4 8 32
=—. Ou adicionar o denominador 1 no nlimero inteiro, assim teremos: S 8=co=—

A divisio é associada como a operagdo inversa da multiplica¢do. E ensinada da seguinte
forma “na divisao de fragdes devemos conservar a primeira fracdo, inverter a segunda e realizar
a multiplicagao”.

Mas por que deve ser dessa maneira? De acordo com D’ Augustine (1984) p. 201, para

realizar uma divisdo de fragdes devemos pensar em uma multiplicagdo de fragcdes que resulta

. 5 3 15 . T
em 1, como no seguinte exemplo 3T 1. Verificamos que para uma multiplica¢do

de fragdes resultar em 1 necessitamos multiplicar a fra¢do pela sua inversa.

Para compreendermos como ocorre na pratica teremos o exemplo da divisao das fracdes

N | ©
|-
wlun

sendo reescrita de outra maneira temos

wluv o

Agora tendo em mente a segunda fragdo devemos pensar em uma mesma que
L , ~ o . 5
multiplicada resulta no numero 1, no caso o oposto da fragdo, como exibida a seguir 5

3 _ 15 ~ L e ; - N
i 1. A fragdo que se tornard a “inversa” deverd ser multiplicada nas outras fragdes

correspondentes, vejamos adiante com 0 mesmo exemplo

9 5
2737

9 3\. (5. 3\_
(3:9)+(59)-
27 27
nl=5

Pois todo numero dividido por 1 resulta nele mesmo.
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Em caso de alguma delas serem de niimeros inteiros, pode ser acrescentado o nimero

1, dessa maneira
_( 4 1) ) ( 8 1) 4
5 8/ \1 8 40°

4. ATIVIDADES REALIZADAS

@ |1 a

Durante o desenvolvimento desse projeto, foram ministradas aulas de refor¢o para os
alunos do 2° ano do Ensino Médio, que possuem dificuldades na aprendizagem e notas abaixo
da média, sendo qualificados assim como desinteressados e pouco participativos durante as
aulas. E por isso acabam realizando as atividades com pouco empenho. Os alunos escolhidos
para formar a turma de reforco foram convocados pela coordenagdo da escola devido aos
déficits e os atrasos apresentados em sala de aula.

A proposta desenvolvida em sala teve como objetivo sanar suas dificuldades sobre as
fragdes. Antes de trabalhar esse tema, foi feito com eles uma atividade diagnoéstica a fim de
verificar o nivel de aprendizagem em que eles se encontram e grande parte dos alunos
demonstraram grande dificuldade em fragdes como nos quesitos mais usuais das 4 operagdes
matematicas com numeros naturais, consciéncias sobre fragdes e representacdes delas,
conhecimento somente as fragdes monotono papel e caneta.

Para uma boa fixacdo e compreensdo visual das fracdes, contou-se com desenhos e
representacdes delas trazendo as ideias de Scolaro (2008) a respeito do uso dos objetos
manipuldveis ou materiais didaticos. Que é uma parte relevante e importante para a
aprendizagem completa do aluno, fugindo dos conceitos basicos no qual a fra¢do € vista por
eles, onde sdo utilizados apenas imagens de bolos, chocolates e pizzas. Sendo assim, ¢
necessario trazer uma base mais visual das fracdes em outros pontos, abrangendo
conhecimentos didrios dos alunos, deixando também que eles sejam capazes de colocar em
pratica como os dados apresentados adiante.

Inicialmente, para essa atividade foi pedido que os alunos se dividissem em duplas e
lhes foram entregues folhas, contendo questdes com as fragdes ja determinadas para que apenas
representassem com as massinhas, em seguida, a questdo pedia para que desenhassem no
numero da questdo a representagdo da fracdo desejada, com o intuito de tirarem as fracdes do
papel e conseguirem visualizd-las tornando-a mais significativa. Com o desenvolver da
atividade, os alunos conseguiram visualizar as representacdes de forma mais dindmica e

manual, se interessando em apalpa-las fugindo do cléssico.
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Porém, a grande maioria apresentou dificuldades em compreender a instru¢cdo de como
a atividade deveria ser realizada, fazendo perguntas como: “Mas como vou fazer isso,
professora?” e “Eu sei desenhar, mas nao sei fazer isso com massinha.”. Entdo foi explicado
novamente a proposta da atividade e foi dado como exemplo uma representacao do que deveria

ser feito, e assim ela foi realizada em dupla, permitindo que eles pensassem juntos como fariam.

Figura 13— Alunos realizando a proposta de atividade

Fonte: criado pela autora (2023)

Na figura acima, mostra que com o auxilio das massinhas nas cores branco, azul e

L1
amarelo, eles representaram a fragao 2 ha qual a parte em amarelo representa 1 sobre o total de

. . 7 . . . ~
4. Ao fundo foi representado a fragao " onde os buraquinhos feito na massinha sdo 7,

representando o numerador da fragdo, repartidos em 4 partes associando ao denominador de
uma fracdo impropria.

Para representar as fracdes proprias, eles apresentaram duvidas, pois apenas associavam
a instrugdo “Desenhe a quantidade pedida embaixo (denominador) e pinte a quantidade de cima
(numerador)”, mas quando chegaram nas fragdes improprias nenhum deles conseguiu
representar o que era pedido, e ficaram esperando auxilio novamente para tentarem realizar a
atividade.

Assim, comprovando a ideia de Fernandes (2008) de que os alunos possuem o falso

dominio da fragdo, sendo capaz de realizar apenas topicos, sem o dominio completo do assunto.
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. ~ . 3 . . L.
A figura a seguir mostra representa¢do da fragdo S due foi pedida no exercicio, sendo

executada no desenho da folha e em forma de massinha sem apresentar grandes dificuldades.

Figura 14— Alunos realizando a proposta de atividade em folha impressa

i e
111398 Bhaths
iiﬂ!’,u’.;l .

Fonte: criado pela autora (2023)

Conforme a outra alternativa da questao temos a representacdo em forma de massinha e
~ 5 .
o desenho da fragao; demonstrada na atividade. Nessa etapa os alunos demonstraram bastante

dificuldades durante a execucdo, s6 conseguindo realiza-la a partir de uma nova explicagao, e

a necessidade de auxilio.

Figura 15— Representagdo da atividade proposta

Fonte: criado pela autora (2023)
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Continuando as atividades seguintes, foi proposta uma atividade de comparagao de
fragdes conforme apresentada na figura 17, para que os alunos olhassem e conseguissem
verificar, além de associar quando uma fragao era maior, menor ou igual a outra.

Houve previamente uma explicagdo no quadro para que os alunos conseguissem fazer a
compara¢do com denominadores iguais e diferentes, com numeradores iguais € o uso de MMC
para comparag¢ao ou a classe de equivaléncia.

Foi permitido que o aluno utilizasse o método que o deixasse mais confortavel para a
realizagdo da mesma, porém, o uso de calculadoras e tecnologias ndo era permitido ¢ quando
necessario poderiam consultar o livro didatico do 5° ano Ensino Fundamental levado para servir
de embasamento durante a realizacdo das atividades, por conter uma linguagem mais simples e

de facil entendimento, como mostra a figura abaixo.

Figura 16— Alunos realizando a atividade com auxilio do livro didatico

A atividade de comparagdo propostas foi feita na folha como mostra os exercicios
abaixo, além de comparagdo em cartas que continham fragdes e os sinais necessarios, deixando
assim a atividade mais interativa. A seguir sera demonstrada algumas das respostas dadas pelos

alunos, onde cada um utilizou um raciocinio diferente na hora de resolver a proposta.
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Figura 17— Raciocinio das duplas para a realizagdo da atividade proposta

02- Relacione as fragdes com <, > ou =,

- / J p - P —
a) 52 > 24 b)42 == 658 €93 =< 103

Q2 B _dNl= 23 Jus S 3,
e ——

02- Relacione as fragdes com <, > ou =,

3 S2.> 24 b)42_— 168 ©) 93 - 103
Q17T A 18 dy 377 < 23 el 4/5 < 34
02- Relacione as fragdes com <, > ou =,

3) 52> Uk b)42_< 168 9 < 103

a7 =8 DIV = 273 ) 4/5 < 34

02- Rclaci(;nc #s fragdes com <, > ou =. R
o) S22 24 b4 w1678 g3 _Z 103

a1 £ I8 a3 > 23 a5 = 3/4

Fonte: criado pela autora (2023)

Nota-se que nas atividades de comparagdo, apenas a primeira dupla conseguiu realizar
todas as alternativas de forma correta, ja a segunda dupla errou apenas uma, a terceira dupla
errou somente duas e por ultimo a quarta dupla somente trés, sendo relevante ao nivel de
dificuldades e aprendizagens que a turma se encontrava.

Ainda trabalhando a comparagdo de fragdes com os sinais de maior, menor ou igual, foi
pedido para que a turma trocasse de dupla e realizassem a atividade proposta com as cartas
elaboradas para a realizagdo dela.

Cada dupla recebeu seis fragdes aleatorias, trés com sinais de maior ou menor e um sinal
de igual, podendo assim organizar na maneira que achar mais eficaz para a comparacao,
evitando erros e trazendo maior confianca no momento execugdo, ja que eram eles quem

escolhiam as fragdes para comparar. Como resultado, temos as imagens a seguir

Figura 18— Raciocinio das duplas com as cartas distribuidas de modo aleatorio
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Fonte: criado pela autora (2023)

Analisando as atividades acima, podemos notar que a primeira dupla errou duas das

N 12 _ 3 4 . N
comparagdes sendo elas — > ¢, quanto a dupla do meio acertou todas comparacdes ¢ a

1o 22 . <
ultima dupla errando somente a 37T Desse modo, percebemos que o método de comparacao

por fragdes escolhidas por eles no momento da atividade, deixando-os livre para escolher
remete a melhores resultados.

A segunda questdo da atividade apresentada na figura 20 estava associada aos tipos de
fragdes, entdo foi realizada uma breve revisdo sobre o assunto, expondo os varios tipos de

fracdes, bem como alguns exemplos, que estavam representados na primeira folha da atividade.

Figura 19— Exemplos sobre os tipos de fragdo

ipos de fragao.

Fragdo prépria: sdo fracoes em que o numerador ¢ menor que o denominador. 1/2

Fragdo imprdpria: sdo fragdes em que o numerador ¢ maior que o denominador. 4/3

Fragdo aparente: ocorre quando o numerador € divisivel pelo denominador, se tornando assim um niimero
inteiro. 9/3

Fracdo equivalente: so fragdes equivalente quando representam a mesma parte em relagdo ao todo. %2 2/4

Fragdo irredutivel: é a forma mais simples de representar determinada quantidade. Para chegar nela, é
necessdrio que tanto o numerador quanto o denominador sejam divididos pelo mesmo nimero. 7/2
- Fragdo mista: com ela, é possivel representar nimeros que possuem uma parte inteira e outra fracionaria. 1 6/3

Fonte: criado pela autora (2023)

Quando analisadas as atividades sobre os tipos de fracdes, notou-se uma contragdo em
sua realizagdo, pois algumas duplas ndo realizaram a mesma devido ao desinteresse da turma.

Somente duas delas conseguiram realizar a atividade, e de certa forma uma das duas duplas a
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realizou com pouco empenho e com falta de capricho, ja que a letra apresentada foge do padrao

esperado para alunos do 2° ano do Ensino Médio, sendo ilegivel e fora da linha.

Figura 20— Atividades realizadas pelos alunos com pouco empenho

03- Relacione as fragdes eni: propria, impropria, aparente, irredutivel e mista.

a) 42 . : s r._"."-' l’.’/_,‘ -
b) 53 LAY ‘;\,/-_";,,
) 351 y e
&) 12_FO0D10 JAokmRA)
. / ~
e) 1% ]1’/{__" | :// $ T

Fonte: criado pela autora (2023)

As atividades acima contém varios erros de escrita e de associacdo, nao relacionando
corretamente cada fragdo mesmo que essas ja haviam sido explicadas e colocadas na introdugao
da tarefa. A proxima questao apresentada na figura 21, tratada sobre o desenho abaixo foi pedido

para que eles que os transformassem em fragdes.

Figura 21— Atividade para transformar desenhos em fra¢do

R D e Ee e

Bt W = i
e B@

Cmo) iitminm Cme L iimitin
. I \Com ' fm

16 Enrrn wn fotien & Sommn woodtbod o st ot & wigtd

om0 N
com % W

B0 .

Fonte: criado pela autora (2023)
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Nota-se que na questdo estd sendo pedido “Escreva as fragdes de forma irredutivel”,
mas das fra¢des escritas pelas duplas acima todas dariam para ser simplificadas, chegando a
uma fragao irredutivel. Acredita-se que houve uma falta de ateng¢ao na hora da leitura para a
execucao da atividade, além de algumas divergéncias.

Alguns alunos associaram a parte do numerador como sendo a branca e outros a parte

pintada (escura) para a representacao da fra¢do. Ja no gabarito da questao todas resultaram em
%na sua forma irredutivel. Outro ponto a ser levantado seria a forma com que a tltima dupla
representou a fragdo, representando parte escrita e parte em nimeros como no caso da ultima
dupla com representagdo sendo 01%, dessa forma completamente equivocada.

A préoxima questdo envolve as quatro operacdes matematicas, onde foi explicado e
relembrado no quadro como eram feitas as operagdes da adicao e da subtracdo com fracdes de
denominadores iguais e diferentes, além da multiplicagdo e divisdo entre eles. Para ndo haver
duvidas foi deixado no quadro um exemplo de cada uma das operacdes com diferentes formas
de resolver.

Como eles ja estava com as cartas das fragdes em maos por conta da atividade anterior
que era sobre comparacao de fracdes, essa proposta foi complementada apenas com os sinais
das operagdes matematicas sendo eles de adicao, subtragdo, multiplicacdo e divisdao. Como na
questao da comparagdo os alunos puderam escolher de que modo queria realizar as operacdes
e qual operagdo gostaria de realizar no momento.

Para prosseguir com a operagao e as fragdes escolhidas os alunos deveriam realizar os
calculos em seus cadernos, porém, durante os calculos foi notéria a dificuldade apresentada por
eles no momento de realizar as operagdes matematicas, principalmente em soma e subtragao
com denominadores diferentes onde era necessario desenvolver o MMC, muitos nao sabiam do

que se tratava o MMC.

Figura 22— Atividade de Fracoes com as operagoes basicas

gy = ——
3 X [ /
1= =50 >, p
1.1
8 =
1.9
po )
3 =R =

Fonte: criado pela autora (2023)
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Por conta dessa dificuldade foi feita mais uma intervengao e explicagdo no quadro para
sanar as duvidas sobre o contetido. Uma das alunas disse que nao sabia fazer o calculo do MMC,
mas que aprendeu a olhar na tabuada e associar qual primeiro nimero em comum que aparecia
entre eles, mas foi dito a ela que dessa forma também era correto, porém foi reforgado a ela o
fato de que com nimeros grandes ndo seria possivel associa-los na tabuada.

Para outros com mais dificuldades, foi transmitido a eles o conceito de multiplicar os
denominadores quando ndo souberem fazer as contas, assim em alguns casos encontrarao o
MMC, ja em casos que a conta fica muito grande deveriam realizar a simplificagao.

O desinteresse demonstrado por eles em algumas etapas da atividade se repetiu na
questdo associada a leitura das fragcdes, onde somente uma das duplas a realizou e com muito

erros na forma escrita da fracao.

Figura 23— Atividade realizada com dificuldade por apenas uma dupla

06- Escreva como se 1€ as seguintes fragdes: | S——

a) 6/8 R UGS | o N LB ;
b) 12/100 j NEVC ;’,\’;\ Y

d) 15/26 q WAL }//v_.,-_ L4 Aun O !
e) 3/3 )\—'4 i(ﬂ/{,{"—; i ¥ :{/‘ G —
B TN D ek .

g) 5/3 ,‘.(:/\-""*’“19‘ j‘{ -
h) 7/4 ,T'U(lf._ )“EE'-"J?"&‘)-‘-’PJTQL

Fonte: criado pela autora (2023)

Os sinais corretos expressos na atividade acima foram feitos pela propria dupla que apds
a execucao, fizeram a correcao de suas escritas e em seguida pediram a corre¢do da atividade,
onde houve algumas intervengdes, como a feita alternativa A.

Foi feita a explicagdo dizendo que ndo deveria ser escrito a palavra “sobre” ao se referir
ao denominador, e entdo eles escreveram de modo correto a fracdo “seis oitavos”. Essa

(13 ’,

intervencao foi realizada também nas alternativas e “f”, faltando apenas a palavra “inteiros”
referente a fracdo. Nota-se também que essas alternativas ndo estdo com o “certinho” pois

durante a escrita a dupla ficou com divida e com receio de que estivesse errada.
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Mesmo com a metodologia utilizada nas atividades foi necessario a realizagdo de
pequenas intervengdes que fugiu do tradicional papel e lapis, além do exemplo do bolo, da pizza
e do chocolate.

Por conta dessas intervengdes notou-se um interesse maior por parte dos alunos em
relacdo as cartas de fracdes, bem como também uma maior confianca na realiza¢ao das contas
quando eles mesmos escolhiam quais gostariam de resolver no momento. Outro ponto a ser
levantado foi a grande dificuldade que tiveram em tirar a fracao do papel e fazé-la em forma de
massinha, dando a entender que nao compreendem de fato o conceito e a ideia de fracao, tendo
apenas uma falsa aprendizagem sobre elas, conseguindo desenvolver apenas pequenos pontos

sobre elas.

5. CONSIDERACOES FINAIS

Esse trabalho visou entender as dificuldades apresentadas pelos alunos quando se trata
do conteudo das fragdes, tratando o problema inicial como introduzir e intervir para auxiliar os
alunos em suas dificuldades e seus dominios. Como conclusdo para essa problematica ¢ notdrio
que toda a dificuldade expressa por eles ao longo desse projeto, mostra que essa ¢ resultado de
anos, ¢ além da confirmag¢do de alguns autores trabalhando com as ideias de que essas
dificuldades ndo partem somente dos estudantes mas também dos profissionais que as
transmitem, além dos poucos conceitos trazidos nos livros didaticos para os desenvolvimentos
em sala de aula e o clédssico bolo, chocolate e pizza.

Constatou-se também que para um melhor dominio da fracao € necessario trazer para os
alunos um melhor conceito e uma visualizagao clara das fracdes, saindo do papel, deixando que
eles pensem e criem suas proprias compreensdes € modo de resolugdo, oportunizando a eles
uma visao nova a respeito das fracdes, tornando-as palpaveis, com atividades mais dindmicas
para construirem visualmente essas aprendizagens.

Uma das alunas participantes das aulas de reforco, possuia uma grande dificuldade nos
quesitos de representagdes das fragdes com desenhos em folha, comparagdo e as quatro
operagdes matematicas com os nimeros naturais, com o decorrer do estudo e das aulas a aluna
comegou a demonstrar um melhor conhecimento € dominio sobre as fragcdes. Ao fim da etapa
de atividades, foi proposto uma avaliagdo externa para a turma, no qual essa aluna em especifico
demonstrou confianga nos célculos das fragdes, comparacdo e em suas representagdes, sendo

capaz de responder toda as questdes de forma correta.
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Assim, o objetivo geral desse trabalho em sanar os déficits dos estudantes foi concluido
com éxito, confirmando que através de uma metodologia mais ativa e com o reforco dos
conceitos de defini¢do das fragdes os alunos sdo capazes de avancar e melhorar sua
aprendizagem em varios aspectos. Sempre se atentando ao fato de que em sala de aula alguns
alunos se sintam indispostos a realizar as atividades ou o desinteresse em desenvolve-las.

Por meio da atividade de refor¢o proposta aos alunos houve um excelente resultado
qualitativo nos quesitos de comparacao e representacao das fragdes fora do papel. Porém ainda
¢ necessario reforcar as quatro operagdes basicas matematicas envolvendo a fracdo. Mesmo os
alunos mostrando resultados melhores do que o esperado por conta de suas dificuldades, a
continuidade dessa proposta pode auxilia-los a ter um melhor dominio sobre a tematica das
fragdes, cessando os erros e déficits quase que de forma geral.

Por fim, através dessa pesquisa concluiu-se que € necessario que haja intervengdo dos
profissionais da area de matemadtica para possam dominar o conteiido antes de transmiti-lo,
desenvolvendo sempre metodologias mais ativas, fugindo do mondtono e tradicional,
chamando a aten¢ao dos alunos, levando assim um melhor contetudo para sala de aula. Além de
permitir que criem seus proprios aprendizados através das ideias expostas € nao deixando que
eles tenham a sensacdo do falso dominio das fragoes.

Trabalhando de forma didatica e divertida o aluno passa a ver a fragdio como um
conteudo importante e necessario, € nao como “um bicho de sete cabegas”, trazendo para a sala
de aula uma participacdo mais ativa, utilizando-se de conceitos visuais e cotidianos, fazendo-

os participar das atividades com as tdo temidas e aterrorizantes fracdes.
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